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Varje uppgift bedéms med 0 eller 1 poéng.
Uppgifterna 1-4 maste besvaras som nedan for att ge poang.

Svar:
1. B och D
2 a) Re= = — b) |z + i2z]|% = 4y?
' z  x?2+y?
3. P& randen och inuti kvartscirkel i 4:e kvadranten. Kvartscirkeln
har r =1 och mp i origo.
_ 2-y
4, f(y) :T , Drl =[—10,5]
5. Losning: Se nedan

Losningsidéer.

1.

Rita grafer till resp. funktion. Om varje linje y =C skar funktionsgrafen precis en gang, dar C
ar en konstant sddan att C e funktionens vardeméangd, sa har funktionen invers.

1 1 x—iy x—iy x
- = — =Re——— = - =
a) Re z Re xX+iy € (x+iy)(x—iy) xZ+y2  xZ4y?

b) |z +i?2]? = |x + iy — (x — iy)|* = |2iy|* = 4y?

Forsta villkoret innebér alla z pa randen och innanfor cirkel med medelpunkt i origo och radien 1.
Andra villkoret innebar alla z pd imaginaraxeln och till héger denna.

Tredje villkoret innebér alla z pa realaxeln och nedanfor denna.

Sammantaget har vi alltsd alla z pa randen och inuti kvartscirkel i 4:e kvadranten. Kvartscirkeln har
radien = 1 och medelpunkt i origo.

Vi har f(x)=2-3x, som &r strangt avtagande p& D, =[-1,4]och har darmed invers. Det
innebar att V, =[f(4), f(-1)]=[-10,5]. Vi fr inversen genom att I6sa ut x ur
2- . 2_
y=2-3x,-1<x<4 & X=Ty, y €[-10,5], d.v.s. vi har f7(y) :Ty med D, =[-10,5].
Vi infor beteckningarna V(n) och H(n) for respektive vénster- och hogerled i det givna pastaendet P(n),

d.v.s. V(n) = i(z-sk) och H(n) =3™ —3.

k=1

1
STEGL P(1):V(1)= Y (2-3%)=2.3" =6 medan H(1) = 3"*' ~3-=9-3=6.
k=1

Alltsd ar V(1) = H(1) och P(1) ar darmed sant.

STEG 2. Vi antar att P(p) ar sant for nagot godtyckligt p € Z+, d.v.s. vi antar att
P
V(p) = Y (2-3¢)=H(p) = 3" -3,
k=1

Detta medfor att

p+l p
k=

Vip+1) =Y (2-3)=

k=1

(2-3%)+2-3%" —[Enligt antagandet]= 3" ~3+2.30 =

1
=37(142)-3=3.3""1 -3 =3FV1 _3_H(p+1)

d.v.s. vi har visat att P(p) sant = P(p + 1) sant.



STEG 3. Eftersom P(1) ar sant maste enligt STEG 2 daven P(2) vara sant, men det innebar

aven att P(3) ar sant o. s. v. och vi kan dra slutsatsen: 2(2 . 3“): 37 _3 galler for allan € Z+,
k=1

V.S.V.



